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Problema 1

Pe multimea A= (—1,1) consideram operatia "*" definita prin: X*y = 1X+ y , (V) X,y eA
+X-y

a) Sa se demonstreze ca (A,*) este grup comutativ.
2%
b) Si se demonstreze ca functia f : R — A, f (x) = ¢ l, este un izomorfism de grupuri de la (R,+) la(A,*).

e2*¥ 41

) Sa se demonstreze ca pentru orice M € A, ecuatia X * X =m are o unica solutie X € A.

G.M. nr 9/ 2016

Problema 2.
Sa se determine functia f : (0,00) > R, stiind ca admite o primitiva F care verifica relaia:

3-x-F(x)+ x2. f (x)=arcctgx, (V)xe(0,00) sicaf(1)=0.

problema selectata de Laura Marin, profesor Galati
Problema 3.

a) Fie functia F : R — R o primitiva a functiei  : R — R, cu proprietatea ca ¢* " *)=F (x), (V)xeR.

5 _f(x)
Sa se calculeze lim ——=.
Xx—o X

2 n
b) Se dau functiile: f, : (0,00) > R, f, (x)=1+%+%+...+%, vxe(0,0), unde ne N*.

x"-e

f2(x)+e?*

X

Si se calculeze f dx, (V)xe(0,0).

G.M. nr 6/2011

Nota: Toate problemele sunt obligatorii
Timp efectiv de lucru 3 ore
Fiecare problema se noteaza cu puncte de la 0 la 7
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Problema 4.
Fie H un subgrup propriu finit al grupului (G, ) cu proprietatea ca pentru oriccae G—H,

mulimea C (a)={x € G|a-x=x-a} are exact doud elemente. S se demonstreze ca:
a) a’=e, (V)aeG-H.
b) (v)a,beG—H, atuncia-beH.

¢) G este grup finit si are ordinul de forma 4-n+2, ne N*.

G.M.nr 4/2012

Nota: Toate problemele sunt obligatorii
Timp efectiv de lucru 3 ore
Fiecare problema se noteaza cu puncte de la 0 la 7



